Avril 2020 EXERCICES A DISTANCE
Lycée Schuman Perret exo027c CIRA1

Déterminer les valeurs de A, B et C' pour que :
r+1 A . B
C(w+2)(x—-3) x+2 x-3

Pour trouver A, associé a (x + 2) on multiplie G(z) par (z + 2) on simplifie et on fait

tendre x vers —2

(x+1)(z+2) _A(:E+2)+B(ZE+2)

(x +2)(x —3) x4+ 2 x—3
_ x+1 B(z +2)
2 = =A
puis (z + 2)G(x) po— + _3
. _1 1
et enfin xli>r£12(x +2)G(x) = e A+0donc|A =<

Pour trouver B, associé a (z — 3) on multiplie G(z) par (x — 3) on simplifie et on fait

tendre x vers 3

On obtient : (x — 3)G(z) = Ez i ;;Ei : g; = Aix_i__;) + B;I__;))

r+1  Alr—3)

puis (x—3)G(:E)zx+2— o

+B

4
et enfin lim(z — 3)G(z) = £ = 0+ B donc |B =42

z—3
r+1 : 2
On a établi |G(x) = =2 2
n a établi que (x) T+ 2)(@—3) x—i—2+x—3
p+3 _ Ap+B C

2. =
P+4)@p+1)  pP+4  p+1

Pour trouver C, associé a (p + 1) on multiplie G(p) par (p + 1) on simplifie et on fait

tendre p vers —1

. _ 3+l Ap+B)p+1) Ch+1)
On obtient : (p+ 1)G(p) = DT DR i P11

_p+3 _(Ap+B)p+1)

= C
p*+4 p? +4 *

puis (p + 1)G(p)

2
et enfin lim (p+ 1)G(p) = E = 0+C

p——1

donc Cz%

Pour trouver A et B, associés & (p* + 4) on multiplie G(p) par (p* + 4) on simplifie et

on fait tendre p vers 2i
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On obtient : (* + 4)G(p) = LHIW T4 _ A+ B)p" +4) | OO~ +4)

(P*+4)(p+1) p+1 p+1
p+3 C(p*+4)
donc (p? + 4)G(p) = —— = Ap+ B +
(p* +4)G(p) P e
21+ 3
done =272 _ A% + B+ 0= B+ A2
21 +
2i+3 243 -2+1 T—4 .
or N = " X - = = - — 1
2i+1 2i+1 —-2i+1 5 5 5

donc B = % en identifiant les parties réelles

et A= _?2 en identifiant les parties imaginaires

Une autre méthode :

Si on connait déja C alors

3 B C
On a: G(0) Z‘Z+T0rc_5
B 4 2
donczzz—%
4 A+B C
donc £ et G(1) 0 E 5

C
donc A+ B =5x (%) -3 or on connalt les valeurs de B et C

donc A = %2

- D43 s+t 2
On a établi que |G(p) = (p+1)(p?> +4) - p2+4 p+1
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7 A B C

3. =
C122(:-3) (-42? 242 =-3
Pour trouver A, associé a (z + 2)? on multiplie G(z) par (z + 2)? on simplifie et on fait

tendre z vers —2

. 7(2+2)2 A(z+2)2 B(z—|—2)2 C(z+2)2
n nt : (z+2)°G(z) = —
On obtient : (= +2)°C(2) (z+2)2%(z—3) (z+2)2 z+2 z—3
+2)?
puis (z+2)2G(z)— 73_A+B(z+2)+%
z = z—

7
et enfin lim (z—|—2)2G(z):—5:A+O+O donc [A = L

z2——2 —

Pour trouver C, associé a (z — 3) on multiplie G(z) par (z — 3) on simplifie et on fait

tendre z vers 3

. o T(z—3) _A(z—-3) B(z—-3)  C(z—3)
On obtient : (z — 3)G(z) = Cr22-3) Gt2° o o
puis (z — 3)G(z) = r_Ak-3) B3 +C

(z4+2)2  (2+2)2 z+2

7
et enfin lim(z — 3)G(z) = % = 04+0+C

z—3 2

donc |C = L

Pour trouver B, associ¢ a z + 2 on multiplie G(z) par (z + 2) on simplifie et on fait

tendre z vers 400

- 7(z+2) A(z+2) B(z+2)  C(z+2)
Onobtlent:(z+2)G(z):(Z+2)2(Z_3):(Z+2>2_|_ —_ + —
) 7 A C(z+2)
= = B —_~ 7
buis (4 2)60) = g =a) ey TP T o
et enfin lir}ra (24+2)G(2) =0=0+ B+ C donc B=—-C
zZ—r+00
donc B:;—g
=t =T e
On a établi que : G(z):(zj2>2+zf2+22_53
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